
Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

,23Hoµng Ph−íc LîiHoµng Ph−íc Lîi,,23BÊt ®¼ng thøcBÊt ®¼ng thøc,

§Þnh lý[section] §Þnh nghÜa[section]

1

2

3 4 5

6 7 8 9 10 11 12

pt

KiÓm ®Þnh

gi¶ thuyÕt thèng kª



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

KiÓm ®Þnh

gi¶ thuyÕt thèng kª

1 C¸c kh¸i niÖm
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1 C¸c kh¸i niÖm

1.1 Gi¶ thuyÕt thèng kª
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1 C¸c kh¸i niÖm

1.1 Gi¶ thuyÕt thèng kª

ë ch−¬ng IV ®· nghiªn cøu §LNN, khi ch−a biÕt tham sè
cña nã vµ ®· x©y dùng c¸c ph−¬ng ph¸p −íc l−îng c¸c
tham sè ®ã. Ch−¬ng nµy tiÕp tôc nghiªn cøu §LNN trong
tr−êng hîp th«ng tin kh«ng ®Çy ®ñ thÓ hiÖn ë nhiÒu mÆt,
cô thÓ lµ:
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1 C¸c kh¸i niÖm

1.1 Gi¶ thuyÕt thèng kª

ë ch−¬ng IV ®· nghiªn cøu §LNN, khi ch−a biÕt tham sè
cña nã vµ ®· x©y dùng c¸c ph−¬ng ph¸p −íc l−îng c¸c
tham sè ®ã. Ch−¬ng nµy tiÕp tôc nghiªn cøu §LNN trong
tr−êng hîp th«ng tin kh«ng ®Çy ®ñ thÓ hiÖn ë nhiÒu mÆt,
cô thÓ lµ:

• Ch−a biÕt chÝnh x¸c c¸c tham sè θ hoÆc qui luËt ph©n
phèi x¸c suÊt cña §LNN X, nh−ng cã c¬ së nµo ®ã ®Ó
nªu lªn gi¶ thuyÕt, ch¼ng h¹n θ = θo (θo lµ h»ng sè ®·
biÕt), hay: X tu©n theo qui luËt ph©n phèi chuÈn.
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1 C¸c kh¸i niÖm

1.1 Gi¶ thuyÕt thèng kª

ë ch−¬ng IV ®· nghiªn cøu §LNN, khi ch−a biÕt tham sè
cña nã vµ ®· x©y dùng c¸c ph−¬ng ph¸p −íc l−îng c¸c
tham sè ®ã. Ch−¬ng nµy tiÕp tôc nghiªn cøu §LNN trong
tr−êng hîp th«ng tin kh«ng ®Çy ®ñ thÓ hiÖn ë nhiÒu mÆt,
cô thÓ lµ:

• Ch−a biÕt chÝnh x¸c c¸c tham sè θ hoÆc qui luËt ph©n
phèi x¸c suÊt cña §LNN X, nh−ng cã c¬ së nµo ®ã ®Ó
nªu lªn gi¶ thuyÕt, ch¼ng h¹n θ = θo (θo lµ h»ng sè ®·
biÕt), hay: X tu©n theo qui luËt ph©n phèi chuÈn.
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?

C¸c tham sè cña chóng cã b»ng nhau hay kh«ng ?
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?

C¸c tham sè cña chóng cã b»ng nhau hay kh«ng ?

Nh÷ng c©u hái nµy th−êng ch−a ®−îc tr¶ lêi kh¼ng ®Þnh
mµ míi nªu lªn nh− mét gi¶ thiÕt.
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?

C¸c tham sè cña chóng cã b»ng nhau hay kh«ng ?

Nh÷ng c©u hái nµy th−êng ch−a ®−îc tr¶ lêi kh¼ng ®Þnh
mµ míi nªu lªn nh− mét gi¶ thiÕt.

VËy cã thÓ ®Þnh nghÜa:

Gi¶ thuyÕt th«ng kª lµ nh÷ng gi¶ thuyÕt nãi vÒ c¸c tham
sè, d¹ng qui luËt ph©n phèi hoÆc tÝnh ®éc lËp cña c¸c
§LNN.
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?

C¸c tham sè cña chóng cã b»ng nhau hay kh«ng ?

Nh÷ng c©u hái nµy th−êng ch−a ®−îc tr¶ lêi kh¼ng ®Þnh
mµ míi nªu lªn nh− mét gi¶ thiÕt.

VËy cã thÓ ®Þnh nghÜa:

Gi¶ thuyÕt th«ng kª lµ nh÷ng gi¶ thuyÕt nãi vÒ c¸c tham
sè, d¹ng qui luËt ph©n phèi hoÆc tÝnh ®éc lËp cña c¸c
§LNN.

ViÖc t×m ra kÕt luËn vÒ tÝnh thõa nhËn ®−îc hay kh«ng
thõa nhËn ®−îc cña mét gi¶ thuyÕt gäi lµ kiÓm ®Þnh gi¶
thuyÕt thèng kª.
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• Khi nghiªn cøu hai hay nhiÒu §LNN, mét trong nh÷ng
vÊn ®Ò cÇn quan t©m nhÊt lµ: c¸c ®¹i l−îng nµy ®éc lËp
víi nhau hay cã sù phô thuéc t−¬ng quan?

C¸c tham sè cña chóng cã b»ng nhau hay kh«ng ?

Nh÷ng c©u hái nµy th−êng ch−a ®−îc tr¶ lêi kh¼ng ®Þnh
mµ míi nªu lªn nh− mét gi¶ thiÕt.

VËy cã thÓ ®Þnh nghÜa:

Gi¶ thuyÕt th«ng kª lµ nh÷ng gi¶ thuyÕt nãi vÒ c¸c tham
sè, d¹ng qui luËt ph©n phèi hoÆc tÝnh ®éc lËp cña c¸c
§LNN.

ViÖc t×m ra kÕt luËn vÒ tÝnh thõa nhËn ®−îc hay kh«ng
thõa nhËn ®−îc cña mét gi¶ thuyÕt gäi lµ kiÓm ®Þnh gi¶
thuyÕt thèng kª.
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.

Gi¶ sö cÇn nghiªn cøu tham sè θ cña §LNN X vµ cã c¬
së nµo ®ã ®Ó nªu gi¶ thuyÕt θ = θo.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.

Gi¶ sö cÇn nghiªn cøu tham sè θ cña §LNN X vµ cã c¬
së nµo ®ã ®Ó nªu gi¶ thuyÕt θ = θo.

Gi¶ thuyÕt nµy ®−îc ký hiÖu H : θ = θo (®−îc gäi lµ gi¶
thuyÕt cÇn kiÓm ®Þnh hay gi¶ thuyÕt c¬ b¶n).
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.

Gi¶ sö cÇn nghiªn cøu tham sè θ cña §LNN X vµ cã c¬
së nµo ®ã ®Ó nªu gi¶ thuyÕt θ = θo.

Gi¶ thuyÕt nµy ®−îc ký hiÖu H : θ = θo (®−îc gäi lµ gi¶
thuyÕt cÇn kiÓm ®Þnh hay gi¶ thuyÕt c¬ b¶n).

MÖnh ®Ò ®èi lËp víi gi¶ thuyÕt H ®−îc gäi lµ gi¶ thuyÕt
®èi cña H vµ ký hiÖu lµ H. D¹ng tæng qu¸t cña H lµ:
θ 6= θo.
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.

Gi¶ sö cÇn nghiªn cøu tham sè θ cña §LNN X vµ cã c¬
së nµo ®ã ®Ó nªu gi¶ thuyÕt θ = θo.

Gi¶ thuyÕt nµy ®−îc ký hiÖu H : θ = θo (®−îc gäi lµ gi¶
thuyÕt cÇn kiÓm ®Þnh hay gi¶ thuyÕt c¬ b¶n).

MÖnh ®Ò ®èi lËp víi gi¶ thuyÕt H ®−îc gäi lµ gi¶ thuyÕt
®èi cña H vµ ký hiÖu lµ H. D¹ng tæng qu¸t cña H lµ:
θ 6= θo.

Trong nhiÒu tr−êng hîp, gi¶ thuyÕt ®èi cã thÓ ph¸t biÓu
cô thÓ h¬n nh−: H : θ > θo hay H : θ < θo.
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.

Gi¶ sö cÇn nghiªn cøu tham sè θ cña §LNN X vµ cã c¬
së nµo ®ã ®Ó nªu gi¶ thuyÕt θ = θo.

Gi¶ thuyÕt nµy ®−îc ký hiÖu H : θ = θo (®−îc gäi lµ gi¶
thuyÕt cÇn kiÓm ®Þnh hay gi¶ thuyÕt c¬ b¶n).

MÖnh ®Ò ®èi lËp víi gi¶ thuyÕt H ®−îc gäi lµ gi¶ thuyÕt
®èi cña H vµ ký hiÖu lµ H. D¹ng tæng qu¸t cña H lµ:
θ 6= θo.

Trong nhiÒu tr−êng hîp, gi¶ thuyÕt ®èi cã thÓ ph¸t biÓu
cô thÓ h¬n nh−: H : θ > θo hay H : θ < θo.

Nh− vËy gi¶ thuyÕt kiÓm ®Þnh vµ gi¶ thuyÕt ®èi th−êng
®−îc nªu lªn thµnh tõng cÆp. Ch¼ng h¹n:
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§©y lµ mét trong nh÷ng bµi to¸n c¬ b¶n cña th«ng kª
to¸n. Tr−íc hÕt ta ®Ò cËp ®Õn c¸c tham sè §LNN.
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MÖnh ®Ò ®èi lËp víi gi¶ thuyÕt H ®−îc gäi lµ gi¶ thuyÕt
®èi cña H vµ ký hiÖu lµ H. D¹ng tæng qu¸t cña H lµ:
θ 6= θo.

Trong nhiÒu tr−êng hîp, gi¶ thuyÕt ®èi cã thÓ ph¸t biÓu
cô thÓ h¬n nh−: H : θ > θo hay H : θ < θo.

Nh− vËy gi¶ thuyÕt kiÓm ®Þnh vµ gi¶ thuyÕt ®èi th−êng
®−îc nªu lªn thµnh tõng cÆp. Ch¼ng h¹n:
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H : θ = θo; H : θ 6= θo

hoÆc

H : θ = θo; H : θ > θo

hoÆc

H : θ = θo; H : θ < θo
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H : θ = θo; H : θ 6= θo

hoÆc

H : θ = θo; H : θ > θo

hoÆc

H : θ = θo; H : θ < θo

NhiÖm vô cña lý thuyÕt kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª lµ:
B»ng thùc nghiÖm (th«ng qua mÉu cô thÓ) kiÓm tra tÝnh
®óng (sai) cña gi¶ thuyÕt H.
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1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª dùa trªn c¬
së lËp luËn nh− sau:
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1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª dùa trªn c¬
së lËp luËn nh− sau:

XuÊt ph¸t tõ yªu cÇu bµi to¸n thùc tÕ, ta ®−a ra mét gi¶
H vµ gi¶ thuyÕt ®èi cña nã.
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1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª dùa trªn c¬
së lËp luËn nh− sau:

XuÊt ph¸t tõ yªu cÇu bµi to¸n thùc tÕ, ta ®−a ra mét gi¶
H vµ gi¶ thuyÕt ®èi cña nã.

Tr−íc hÕt gi¶ sö H ®óng, vµ do ®ã x©y dùng ®−îc biÕn
cè A nµo ®ã, sao cho x¸c suÊt x¶y ra biÕn cè A b»ng α,
bÐ ®Õn møc cã thÓ sö dông nguyªn lý x¸c suÊt nhá, tøc
lµ cã thÓ coi A kh«ng x¶y ra trong mét phÐp thö.
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1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª dùa trªn c¬
së lËp luËn nh− sau:

XuÊt ph¸t tõ yªu cÇu bµi to¸n thùc tÕ, ta ®−a ra mét gi¶
H vµ gi¶ thuyÕt ®èi cña nã.

Tr−íc hÕt gi¶ sö H ®óng, vµ do ®ã x©y dùng ®−îc biÕn
cè A nµo ®ã, sao cho x¸c suÊt x¶y ra biÕn cè A b»ng α,
bÐ ®Õn møc cã thÓ sö dông nguyªn lý x¸c suÊt nhá, tøc
lµ cã thÓ coi A kh«ng x¶y ra trong mét phÐp thö.

Khi thùc hiÖn phÐp thö ®èi víi biÕn cè A:

- NÕu A x¶y ra th× ta b¸c bá gi¶ thuyÕt H.

- NÕu A kh«ng x¶y ra th× ta ch−a cã c¬ së ®Ó b¸c bá H.
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1.2 Møc ý nghÜa, miÒn b¸c bá

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª dùa trªn c¬
së lËp luËn nh− sau:

XuÊt ph¸t tõ yªu cÇu bµi to¸n thùc tÕ, ta ®−a ra mét gi¶
H vµ gi¶ thuyÕt ®èi cña nã.

Tr−íc hÕt gi¶ sö H ®óng, vµ do ®ã x©y dùng ®−îc biÕn
cè A nµo ®ã, sao cho x¸c suÊt x¶y ra biÕn cè A b»ng α,
bÐ ®Õn møc cã thÓ sö dông nguyªn lý x¸c suÊt nhá, tøc
lµ cã thÓ coi A kh«ng x¶y ra trong mét phÐp thö.

Khi thùc hiÖn phÐp thö ®èi víi biÕn cè A:

- NÕu A x¶y ra th× ta b¸c bá gi¶ thuyÕt H.

- NÕu A kh«ng x¶y ra th× ta ch−a cã c¬ së ®Ó b¸c bá H.
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Trªn cã së lËp luËn trªn, cã thÓ x©y dùng thñ tôc kiÓm
®Þnh gåm c¸c b−íc sau:
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Trªn cã së lËp luËn trªn, cã thÓ x©y dùng thñ tôc kiÓm
®Þnh gåm c¸c b−íc sau:

B−íc 1: Tõ §LNN X lËp mÉu ngÉu nhiªn cã kÝch th−íc
n : WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª
G = f(X1, X2, · · · , Xn, θ), sao cho nÕu H ®óng th× qui luËt
ph©n phèi x¸c suÊt cña G hoµn toµn x¸c ®Þnh vµ ®èi víi
mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) th× gi¸ trÞ cña G sÏ ®−îc
tÝnh. Thèng kª G ®−îc gäi lµ tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh gi¶
thuyÕt H.
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Trªn cã së lËp luËn trªn, cã thÓ x©y dùng thñ tôc kiÓm
®Þnh gåm c¸c b−íc sau:

B−íc 1: Tõ §LNN X lËp mÉu ngÉu nhiªn cã kÝch th−íc
n : WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª
G = f(X1, X2, · · · , Xn, θ), sao cho nÕu H ®óng th× qui luËt
ph©n phèi x¸c suÊt cña G hoµn toµn x¸c ®Þnh vµ ®èi víi
mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) th× gi¸ trÞ cña G sÏ ®−îc
tÝnh. Thèng kª G ®−îc gäi lµ tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh gi¶
thuyÕt H.

B−íc 2: Do qui luËt ph©n phèi x¸c suÊt cña G ®· biÕt
nªn víi x¸c suÊt α bÐ tuú ý cã thÓ t×m ®−îc miÒn Wα sao
cho P (G ∈ Wα) = α. (G ∈ Wα) ®ãng vai trß nh− biÕn cè
A nãi trªn.
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Trªn cã së lËp luËn trªn, cã thÓ x©y dùng thñ tôc kiÓm
®Þnh gåm c¸c b−íc sau:

B−íc 1: Tõ §LNN X lËp mÉu ngÉu nhiªn cã kÝch th−íc
n : WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª
G = f(X1, X2, · · · , Xn, θ), sao cho nÕu H ®óng th× qui luËt
ph©n phèi x¸c suÊt cña G hoµn toµn x¸c ®Þnh vµ ®èi víi
mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) th× gi¸ trÞ cña G sÏ ®−îc
tÝnh. Thèng kª G ®−îc gäi lµ tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh gi¶
thuyÕt H.

B−íc 2: Do qui luËt ph©n phèi x¸c suÊt cña G ®· biÕt
nªn víi x¸c suÊt α bÐ tuú ý cã thÓ t×m ®−îc miÒn Wα sao
cho P (G ∈ Wα) = α. (G ∈ Wα) ®ãng vai trß nh− biÕn cè
A nãi trªn.

Sù tån t¹i biÓu thøc P (G ∈ Wα) = α chØ víi gi¶ thuyÕt H
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®óng, nªn ®Ó nhÊn m¹nh ®iÒu kiÖn nµy ng−êi ta ký hiÖu
P (G ∈ Wα|H) = α. V× α bÐ nªn theo nguyªn lý x¸c suÊt
nhá cã thÓ coi G kh«ng nhËn gi¸ trÞ trong miÒn Wα ®èi
víi mét phÐp thö.
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®óng, nªn ®Ó nhÊn m¹nh ®iÒu kiÖn nµy ng−êi ta ký hiÖu
P (G ∈ Wα|H) = α. V× α bÐ nªn theo nguyªn lý x¸c suÊt
nhá cã thÓ coi G kh«ng nhËn gi¸ trÞ trong miÒn Wα ®èi
víi mét phÐp thö.

B−íc 3: Thùc hiÖn mét phÐp thö ®èi víi mÉu ngÉu nhiªn
WX ta thu ®−îc mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). Tõ mÉu
cô thÓ nµy ta tÝnh ®−îc gi¸ trÞ cña G (ký hiÖu lµ g), gi¸ trÞ
nµy ®−îc gäi lµ gi¸ trÞ quan s¸t hay gi¸ trÞ thùc nghiÖm
vµ ký hiÖu g = f(x1, x2, · · · , xn, θo).
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®óng, nªn ®Ó nhÊn m¹nh ®iÒu kiÖn nµy ng−êi ta ký hiÖu
P (G ∈ Wα|H) = α. V× α bÐ nªn theo nguyªn lý x¸c suÊt
nhá cã thÓ coi G kh«ng nhËn gi¸ trÞ trong miÒn Wα ®èi
víi mét phÐp thö.

B−íc 3: Thùc hiÖn mét phÐp thö ®èi víi mÉu ngÉu nhiªn
WX ta thu ®−îc mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). Tõ mÉu
cô thÓ nµy ta tÝnh ®−îc gi¸ trÞ cña G (ký hiÖu lµ g), gi¸ trÞ
nµy ®−îc gäi lµ gi¸ trÞ quan s¸t hay gi¸ trÞ thùc nghiÖm
vµ ký hiÖu g = f(x1, x2, · · · , xn, θo).

B−íc 4: Xem xÐt gi¸ trÞ quan s¸t cña g cã thuéc miÒn
Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn:
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®óng, nªn ®Ó nhÊn m¹nh ®iÒu kiÖn nµy ng−êi ta ký hiÖu
P (G ∈ Wα|H) = α. V× α bÐ nªn theo nguyªn lý x¸c suÊt
nhá cã thÓ coi G kh«ng nhËn gi¸ trÞ trong miÒn Wα ®èi
víi mét phÐp thö.

B−íc 3: Thùc hiÖn mét phÐp thö ®èi víi mÉu ngÉu nhiªn
WX ta thu ®−îc mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). Tõ mÉu
cô thÓ nµy ta tÝnh ®−îc gi¸ trÞ cña G (ký hiÖu lµ g), gi¸ trÞ
nµy ®−îc gäi lµ gi¸ trÞ quan s¸t hay gi¸ trÞ thùc nghiÖm
vµ ký hiÖu g = f(x1, x2, · · · , xn, θo).

B−íc 4: Xem xÐt gi¸ trÞ quan s¸t cña g cã thuéc miÒn
Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn:

a) NÕu g ∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) x¶y ra, ta b¸c bá H,
thõa nhËn H.
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.

MiÒn Wα ®−îc gäi lµ miÒn b¸c bá cña gi¶ thuyÕt H; α

®−îc gäi lµ møc ý nghÜa cña kiÓm ®Þnh, trong thùc tÕ
th−êng lÊy α trong kho¶ng (0, 01 ; 0, 05).
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.

MiÒn Wα ®−îc gäi lµ miÒn b¸c bá cña gi¶ thuyÕt H; α

®−îc gäi lµ møc ý nghÜa cña kiÓm ®Þnh, trong thùc tÕ
th−êng lÊy α trong kho¶ng (0, 01 ; 0, 05).

1.3 Sai lÇm lo¹i I vµ sai lÇm lo¹i II
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.

MiÒn Wα ®−îc gäi lµ miÒn b¸c bá cña gi¶ thuyÕt H; α

®−îc gäi lµ møc ý nghÜa cña kiÓm ®Þnh, trong thùc tÕ
th−êng lÊy α trong kho¶ng (0, 01 ; 0, 05).

1.3 Sai lÇm lo¹i I vµ sai lÇm lo¹i II

Khi kiÓm ®Þnh mét gi¶ thuyÕt thèng kª, chóng ta cã thÓ
m¾c mét trong hai sai lÇm sau ®©y:
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.

MiÒn Wα ®−îc gäi lµ miÒn b¸c bá cña gi¶ thuyÕt H; α

®−îc gäi lµ møc ý nghÜa cña kiÓm ®Þnh, trong thùc tÕ
th−êng lÊy α trong kho¶ng (0, 01 ; 0, 05).

1.3 Sai lÇm lo¹i I vµ sai lÇm lo¹i II

Khi kiÓm ®Þnh mét gi¶ thuyÕt thèng kª, chóng ta cã thÓ
m¾c mét trong hai sai lÇm sau ®©y:

a) Sai lÇm lo¹i I: lµ sai lÇm m¾c ph¶i khi ta b¸c bá gi¶
thuyÕt H trong khi H ®óng.
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b) NÕu g /∈ Wα: biÕn cè (G ∈ Wα) kh«ng x¶y ra, ta chÊp
nhËn gi¶ thuyÕt H.

MiÒn Wα ®−îc gäi lµ miÒn b¸c bá cña gi¶ thuyÕt H; α

®−îc gäi lµ møc ý nghÜa cña kiÓm ®Þnh, trong thùc tÕ
th−êng lÊy α trong kho¶ng (0, 01 ; 0, 05).

1.3 Sai lÇm lo¹i I vµ sai lÇm lo¹i II

Khi kiÓm ®Þnh mét gi¶ thuyÕt thèng kª, chóng ta cã thÓ
m¾c mét trong hai sai lÇm sau ®©y:

a) Sai lÇm lo¹i I: lµ sai lÇm m¾c ph¶i khi ta b¸c bá gi¶
thuyÕt H trong khi H ®óng.

X¸c suÊt m¾c ph¶i sai lÇm lo¹i nµy b»ng møc ý nghÜa α.
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ThËt vËy, mÆc dï H ®óng th× x¸c suÊt ®Ó (G ∈ Wα) vÉn
b»ng α, nghÜa lµ P (G ∈ Wα|H) = α.
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ThËt vËy, mÆc dï H ®óng th× x¸c suÊt ®Ó (G ∈ Wα) vÉn
b»ng α, nghÜa lµ P (G ∈ Wα|H) = α.

Nh−ng nÕu (G ∈ Wα) th× lËp tøc b¸c bá H. Theo qui t¾c
nh− vËy, râ rµng cã x¸c suÊt m¾c sai lÇm b»ng α. NÕu α

cµng bÐ kh¶ n¨ng gÆp ph¶i sai lÇm lo¹i I cµng Ýt.
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ThËt vËy, mÆc dï H ®óng th× x¸c suÊt ®Ó (G ∈ Wα) vÉn
b»ng α, nghÜa lµ P (G ∈ Wα|H) = α.

Nh−ng nÕu (G ∈ Wα) th× lËp tøc b¸c bá H. Theo qui t¾c
nh− vËy, râ rµng cã x¸c suÊt m¾c sai lÇm b»ng α. NÕu α

cµng bÐ kh¶ n¨ng gÆp ph¶i sai lÇm lo¹i I cµng Ýt.

b) Sai lÇm lo¹i II: Lµ sai lÇm m¾c ph¶i khi thõa nhËn H

trong khi H sai.
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ThËt vËy, mÆc dï H ®óng th× x¸c suÊt ®Ó (G ∈ Wα) vÉn
b»ng α, nghÜa lµ P (G ∈ Wα|H) = α.

Nh−ng nÕu (G ∈ Wα) th× lËp tøc b¸c bá H. Theo qui t¾c
nh− vËy, râ rµng cã x¸c suÊt m¾c sai lÇm b»ng α. NÕu α

cµng bÐ kh¶ n¨ng gÆp ph¶i sai lÇm lo¹i I cµng Ýt.

b) Sai lÇm lo¹i II: Lµ sai lÇm m¾c ph¶i khi thõa nhËn H

trong khi H sai.

X¸c suÊt m¾c ph¶i sai lÇm lo¹i II lµ x¸c suÊt ®Ó G nhËn
gi¸ trÞ kh«ng thuéc miÒn b¸c bá Wα khi H sai (tøc H

®óng)

P (G /∈ Wα|H) = 1− P (G ∈ Wα|H) = 1− β.
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ThËt vËy, mÆc dï H ®óng th× x¸c suÊt ®Ó (G ∈ Wα) vÉn
b»ng α, nghÜa lµ P (G ∈ Wα|H) = α.

Nh−ng nÕu (G ∈ Wα) th× lËp tøc b¸c bá H. Theo qui t¾c
nh− vËy, râ rµng cã x¸c suÊt m¾c sai lÇm b»ng α. NÕu α

cµng bÐ kh¶ n¨ng gÆp ph¶i sai lÇm lo¹i I cµng Ýt.

b) Sai lÇm lo¹i II: Lµ sai lÇm m¾c ph¶i khi thõa nhËn H

trong khi H sai.

X¸c suÊt m¾c ph¶i sai lÇm lo¹i II lµ x¸c suÊt ®Ó G nhËn
gi¸ trÞ kh«ng thuéc miÒn b¸c bá Wα khi H sai (tøc H

®óng)

P (G /∈ Wα|H) = 1− P (G ∈ Wα|H) = 1− β.
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β ®−îc gäi lµ lùc kiÓm ®Þnh H. Nã chÝnh lµ x¸c suÊt
"kh«ng m¾c sai lÇm lo¹i II". β cµng lín th× x¸c suÊt m¾c
sai lÇm lo¹i II P (G /∈ Wα|H) = 1− β cµng nhá.
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β ®−îc gäi lµ lùc kiÓm ®Þnh H. Nã chÝnh lµ x¸c suÊt
"kh«ng m¾c sai lÇm lo¹i II". β cµng lín th× x¸c suÊt m¾c
sai lÇm lo¹i II P (G /∈ Wα|H) = 1− β cµng nhá.

C¸c tr−êng hîp x¶y ra khi tiÕn hµnh kiÓm ®Þnh cã thÓ
tãm t¾t d−íi d¹ng b¶ng sau:

H ®óng H sai

B¸c bá Sai lÇm lo¹i I KÕt luËn ®óng

Thõa nhËn KÕt luËn ®óng Sai lÇm lo¹i II
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β ®−îc gäi lµ lùc kiÓm ®Þnh H. Nã chÝnh lµ x¸c suÊt
"kh«ng m¾c sai lÇm lo¹i II". β cµng lín th× x¸c suÊt m¾c
sai lÇm lo¹i II P (G /∈ Wα|H) = 1− β cµng nhá.

C¸c tr−êng hîp x¶y ra khi tiÕn hµnh kiÓm ®Þnh cã thÓ
tãm t¾t d−íi d¹ng b¶ng sau:

H ®óng H sai

B¸c bá Sai lÇm lo¹i I KÕt luËn ®óng

Thõa nhËn KÕt luËn ®óng Sai lÇm lo¹i II

Khi kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt thèng kª, nÕu møc ý nghÜa α ®·
chän, kÝch th−íc mÉu n ®· x¸c ®Þnh; ®èi víi mét tiªu
chuÈn kiÓm ®Þnh G, ta cã thÓ t×m ®−îc v« sè miÒn b¸c
bá Wα.
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sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).
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sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).

MiÒn b¸c bá Wα ®−îc x©y dùng d−íi ®©y cã tÝnh chÊt
trªn, tøc lµ ®¶m b¶o sai lÇm lo¹i II nhá nhÊt víi víi møc
ý nghÜa vµ kÝch th−íc mÉu n x¸c ®Þnh tr−íc.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).

MiÒn b¸c bá Wα ®−îc x©y dùng d−íi ®©y cã tÝnh chÊt
trªn, tøc lµ ®¶m b¶o sai lÇm lo¹i II nhá nhÊt víi víi møc
ý nghÜa vµ kÝch th−íc mÉu n x¸c ®Þnh tr−íc.

2 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ trung b×nh
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sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).

MiÒn b¸c bá Wα ®−îc x©y dùng d−íi ®©y cã tÝnh chÊt
trªn, tøc lµ ®¶m b¶o sai lÇm lo¹i II nhá nhÊt víi víi møc
ý nghÜa vµ kÝch th−íc mÉu n x¸c ®Þnh tr−íc.

2 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ trung b×nh
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sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).

MiÒn b¸c bá Wα ®−îc x©y dùng d−íi ®©y cã tÝnh chÊt
trªn, tøc lµ ®¶m b¶o sai lÇm lo¹i II nhá nhÊt víi víi møc
ý nghÜa vµ kÝch th−íc mÉu n x¸c ®Þnh tr−íc.

2 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ trung b×nh

Gi¶ thuyÕt trung b×nh cña tæng thÓ (còng chÝnh lµ kú
väng to¸n cña §LNN X), lµ m ch−a biÕt. Nh−ng cã c¬ së
nµo ®ã nªu gi¶ thuyÕt H : m = mo, (mo lµ gi¸ trÞ nµo ®ã
®· biÕt).
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sai lÇm lo¹i II lµ nhá nhÊt (hay lùc kiÓm ®Þnh lín nhÊt).

MiÒn b¸c bá Wα ®−îc x©y dùng d−íi ®©y cã tÝnh chÊt
trªn, tøc lµ ®¶m b¶o sai lÇm lo¹i II nhá nhÊt víi víi møc
ý nghÜa vµ kÝch th−íc mÉu n x¸c ®Þnh tr−íc.

2 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ trung b×nh

Gi¶ thuyÕt trung b×nh cña tæng thÓ (còng chÝnh lµ kú
väng to¸n cña §LNN X), lµ m ch−a biÕt. Nh−ng cã c¬ së
nµo ®ã nªu gi¶ thuyÕt H : m = mo, (mo lµ gi¸ trÞ nµo ®ã
®· biÕt).
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CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt nµy víi c¸c gi¶ thuyÕt ®èi nh−
sau:

H : m 6= mo; H : m > mo; H : m < mo.

ta xÐt c¸c tr−êng hîp sau:
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CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt nµy víi c¸c gi¶ thuyÕt ®èi nh−
sau:

H : m 6= mo; H : m > mo; H : m < mo.

ta xÐt c¸c tr−êng hîp sau:

2.1 Tr−êng hîp n ≥ 30 (hoÆc n < 30 nh−ng X

cã ph©n phèi chuÈn); ®· biÕt
ph−¬ng sai DX = σ2.
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NÕu gi¶ thuyÕt H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c.
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NÕu gi¶ thuyÕt H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c.

B−íc 2: MiÒn b¸c bá phô thuéc gi¶ thuyÕt ®èi H nh− sau:
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NÕu gi¶ thuyÕt H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c.

B−íc 2: MiÒn b¸c bá phô thuéc gi¶ thuyÕt ®èi H nh− sau:

a) H : m = mo;H : m 6= mo:

Wα = (−∞,−u1−α
2
) ∪ (u1−α

2
+∞).

hay Wα = {u : |u| > u1−α
2
}.
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NÕu gi¶ thuyÕt H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c.

B−íc 2: MiÒn b¸c bá phô thuéc gi¶ thuyÕt ®èi H nh− sau:

a) H : m = mo;H : m 6= mo:

Wα = (−∞,−u1−α
2
) ∪ (u1−α

2
+∞).

hay Wα = {u : |u| > u1−α
2
}.

b) H : m = mo; H : m > mo:

Wα = (u1−α,+∞).
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NÕu gi¶ thuyÕt H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c.

B−íc 2: MiÒn b¸c bá phô thuéc gi¶ thuyÕt ®èi H nh− sau:

a) H : m = mo;H : m 6= mo:

Wα = (−∞,−u1−α
2
) ∪ (u1−α

2
+∞).

hay Wα = {u : |u| > u1−α
2
}.

b) H : m = mo; H : m > mo:

Wα = (u1−α,+∞).

c) H : m = mo;H : m < mo:
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Wα = (−∞,−u1−α).
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Wα = (−∞,−u1−α).

B−íc 3: LÊy mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). TÝnh gi¸ trÞ

cô thÓ cña u hay cßn gäi lµ uqs, uqs =
(x−mo).

√
n

σ
.
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Wα = (−∞,−u1−α).

B−íc 3: LÊy mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). TÝnh gi¸ trÞ

cô thÓ cña u hay cßn gäi lµ uqs, uqs =
(x−mo).

√
n

σ
.

víi x =
1
n

n∑
i=1

xi.
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Wα = (−∞,−u1−α).

B−íc 3: LÊy mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). TÝnh gi¸ trÞ

cô thÓ cña u hay cßn gäi lµ uqs, uqs =
(x−mo).

√
n

σ
.

víi x =
1
n

n∑
i=1

xi.

B−íc 4: XÐt xem uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn:
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Wα = (−∞,−u1−α).

B−íc 3: LÊy mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). TÝnh gi¸ trÞ

cô thÓ cña u hay cßn gäi lµ uqs, uqs =
(x−mo).

√
n

σ
.

víi x =
1
n

n∑
i=1

xi.

B−íc 4: XÐt xem uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn:

NÕu uqs ∈ Wα th× b¸c bá H, nÕu uqs /∈ Wα th× ch−a cã c¬
së b¸c bá H.
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Wα = (−∞,−u1−α).

B−íc 3: LÊy mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn). TÝnh gi¸ trÞ

cô thÓ cña u hay cßn gäi lµ uqs, uqs =
(x−mo).

√
n

σ
.

víi x =
1
n

n∑
i=1

xi.

B−íc 4: XÐt xem uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn:

NÕu uqs ∈ Wα th× b¸c bá H, nÕu uqs /∈ Wα th× ch−a cã c¬
së b¸c bá H.

VÝ dô 1: NÕu m¸y mãc ho¹t ®éng b×nh th−êng th× träng
l−îng cña s¶n phÈm cã kú väng to¸n lµ 100 gam, ®é
lÖch chuÈn σ = 1. Qua mét thêi gian s¶n xuÊt, ng−êi ta
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nghi nghê träng l−îng cña s¶n phÈm cã xu h−íng t¨ng
lªn. C©n thö 100 s¶n phÈm th× träng l−îng trung b×nh cña
chóng lµ 100, 3 gam.

Víi møc ý nghÜa α = 0, 05, h·y kÕt luËn vÒ ®iÒu nghi ngê
nãi trªn cã ®óng hay kh«ng ?
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nghi nghê träng l−îng cña s¶n phÈm cã xu h−íng t¨ng
lªn. C©n thö 100 s¶n phÈm th× träng l−îng trung b×nh cña
chóng lµ 100, 3 gam.

Víi møc ý nghÜa α = 0, 05, h·y kÕt luËn vÒ ®iÒu nghi ngê
nãi trªn cã ®óng hay kh«ng ?

Gi¶i: Gäi X lµ träng l−îng s¶n phÈm. Gäi träng l−îng
trung b×nh cña lo¹i s¶n phÈm ®ã sau mét thêi gian s¶n
xuÊt lµ m (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt
H : m = 100; H : m > 100.
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nghi nghê träng l−îng cña s¶n phÈm cã xu h−íng t¨ng
lªn. C©n thö 100 s¶n phÈm th× träng l−îng trung b×nh cña
chóng lµ 100, 3 gam.

Víi møc ý nghÜa α = 0, 05, h·y kÕt luËn vÒ ®iÒu nghi ngê
nãi trªn cã ®óng hay kh«ng ?

Gi¶i: Gäi X lµ träng l−îng s¶n phÈm. Gäi träng l−îng
trung b×nh cña lo¹i s¶n phÈm ®ã sau mét thêi gian s¶n
xuÊt lµ m (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt
H : m = 100; H : m > 100.

Víi α = 0, 05 th× u1−α = 1, 645.

MiÒn b¸c bá víi møc ý nghÜa α = 0, 05 lµ:

Wα = W0,05 = [1, 645;+∞).
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nghi nghê träng l−îng cña s¶n phÈm cã xu h−íng t¨ng
lªn. C©n thö 100 s¶n phÈm th× träng l−îng trung b×nh cña
chóng lµ 100, 3 gam.

Víi møc ý nghÜa α = 0, 05, h·y kÕt luËn vÒ ®iÒu nghi ngê
nãi trªn cã ®óng hay kh«ng ?

Gi¶i: Gäi X lµ träng l−îng s¶n phÈm. Gäi träng l−îng
trung b×nh cña lo¹i s¶n phÈm ®ã sau mét thêi gian s¶n
xuÊt lµ m (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt
H : m = 100; H : m > 100.

Víi α = 0, 05 th× u1−α = 1, 645.

MiÒn b¸c bá víi møc ý nghÜa α = 0, 05 lµ:

Wα = W0,05 = [1, 645;+∞).



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

TÝnh uqs = (100, 3− 100).
√

100
1

= 3 ∈ Wα.

Ta b¸c bá gi¶ thiÕt H. §iÒu nghi ngê nãi trªn lµ ®óng.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

VÝ dô 2: Tuæi thä cña bãng ®Ìn X lµ §LNN ph©n phèi
chuÈn víi trung b×nh lµ EX = 2000 giê vµ ®é lÖch tiªu
chuÈn σ = 15 giê. Víi møc ý nghÜa α = 5%, h·y kÕt luËn
®iÒu nghi ngê nãi trªn.
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VÝ dô 2: Tuæi thä cña bãng ®Ìn X lµ §LNN ph©n phèi
chuÈn víi trung b×nh lµ EX = 2000 giê vµ ®é lÖch tiªu
chuÈn σ = 15 giê. Víi møc ý nghÜa α = 5%, h·y kÕt luËn
®iÒu nghi ngê nãi trªn.

Gi¶i: H : EX = 2000; H : EX 6= 2000.

Chän tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh U =
(H − 2000)

√
25

15
.
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VÝ dô 2: Tuæi thä cña bãng ®Ìn X lµ §LNN ph©n phèi
chuÈn víi trung b×nh lµ EX = 2000 giê vµ ®é lÖch tiªu
chuÈn σ = 15 giê. Víi møc ý nghÜa α = 5%, h·y kÕt luËn
®iÒu nghi ngê nãi trªn.

Gi¶i: H : EX = 2000; H : EX 6= 2000.

Chän tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh U =
(H − 2000)

√
25

15
.

NÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). MiÒn b¸c bá:

Wα = (−∞,−u1−α
2
) ∪ (u1−α

2
,+∞) = (−∞,−1, 96) ∪ (1, 96,+∞).

TÝnh uqs =
(1990− 2000)5

15
= −10

3
∈ Wα.
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VÝ dô 2: Tuæi thä cña bãng ®Ìn X lµ §LNN ph©n phèi
chuÈn víi trung b×nh lµ EX = 2000 giê vµ ®é lÖch tiªu
chuÈn σ = 15 giê. Víi møc ý nghÜa α = 5%, h·y kÕt luËn
®iÒu nghi ngê nãi trªn.

Gi¶i: H : EX = 2000; H : EX 6= 2000.

Chän tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh U =
(H − 2000)

√
25

15
.

NÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). MiÒn b¸c bá:

Wα = (−∞,−u1−α
2
) ∪ (u1−α

2
,+∞) = (−∞,−1, 96) ∪ (1, 96,+∞).

TÝnh uqs =
(1990− 2000)5

15
= −10

3
∈ Wα.

Nh− vËy b¸c bá H, tøc lµ thõa nhËn tuæi thä bãng ®Ìn
®· thay ®æi.
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2.2 Tr−êng hîp n ≥ 30; σ2 ch−a biÕt:
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2.2 Tr−êng hîp n ≥ 30; σ2 ch−a biÕt:

Tr−êng hîp nµy chän thèng kª U =
(H −mo)

√
n

S′ lµm tiªu

chuÈn kiÓm ®Þnh.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

2.2 Tr−êng hîp n ≥ 30; σ2 ch−a biÕt:

Tr−êng hîp nµy chän thèng kª U =
(H −mo)

√
n

S′ lµm tiªu

chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× U cã ph©n phèi chuÈn t¾c, do ®ã miÒn
b¸c bá gi¶ thuyÕt H vµ qui t¾c kiÓm ®Þnh gièng nh−
tr−êng hîp 2.1 chØ kh¸c nhau lµ tÝnh uqs theo c«ng thøc:

uqs =
(x−mo)

√
n

s′
.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

2.3 Tr−êng hîp n < 30, σ2 ch−a biÕt, X cã
ph©n phèi chuÈn:
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2.3 Tr−êng hîp n < 30, σ2 ch−a biÕt, X cã
ph©n phèi chuÈn:

Chän thèng kª T =
(x−mo)

√
n

s′
lµm tiªu chuÈn kiÓm

®Þnh. NÕu H ®óng th× T cã ph©n phèi theo qui luËt
Student víi n− 1 bËc tù do:

MiÒn b¸c bá x©y dùng phô thuéc vµo d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi
H nh− sau:
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2.3 Tr−êng hîp n < 30, σ2 ch−a biÕt, X cã
ph©n phèi chuÈn:

Chän thèng kª T =
(x−mo)

√
n

s′
lµm tiªu chuÈn kiÓm

®Þnh. NÕu H ®óng th× T cã ph©n phèi theo qui luËt
Student víi n− 1 bËc tù do:

MiÒn b¸c bá x©y dùng phô thuéc vµo d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi
H nh− sau:

a) H : m = mo; H : m 6= mo :

Wα = (−∞,−t1−α
2
) ∪ (t1−α

2
,+∞) = {|T | > t1−α

2
}.
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2.3 Tr−êng hîp n < 30, σ2 ch−a biÕt, X cã
ph©n phèi chuÈn:

Chän thèng kª T =
(x−mo)

√
n

s′
lµm tiªu chuÈn kiÓm

®Þnh. NÕu H ®óng th× T cã ph©n phèi theo qui luËt
Student víi n− 1 bËc tù do:

MiÒn b¸c bá x©y dùng phô thuéc vµo d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi
H nh− sau:

a) H : m = mo; H : m 6= mo :

Wα = (−∞,−t1−α
2
) ∪ (t1−α

2
,+∞) = {|T | > t1−α

2
}.

b) H : m = mo; H : m > mo :



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

Wα = (t1−α,+∞).
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Wα = (t1−α,+∞).

c) H : m = mo; H : m < mo:

Wα = (−∞,−t1−α).
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Wα = (t1−α,+∞).

c) H : m = mo; H : m < mo:

Wα = (−∞,−t1−α).

Víi mÉu cô thÓ, ta tÝnh ®−îc gi¸ trÞ x, s′ vµ do ®ã tÝnh
®−îc gi¸ trÞ:

tqs =
(x−mo)

√
n

s′
.

Xem xÐt tqs cã htuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.
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VÝ dô 3: Träng l−îng c¸c bao g¹o lµ §LNN X tu©n theo
qui luËt ph©n phèi chuÈn víi EX = 50 kg. Nghi ngê c¸c
m¸y ®ãng bao lµm viÖc kh«ng b×nh th−êng lµm cho träng
l−îng c¸c bao g¹o cã xu h−íng gi¶m, ng−êi ta c©n thö
25 bao vµ thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:
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VÝ dô 3: Träng l−îng c¸c bao g¹o lµ §LNN X tu©n theo
qui luËt ph©n phèi chuÈn víi EX = 50 kg. Nghi ngê c¸c
m¸y ®ãng bao lµm viÖc kh«ng b×nh th−êng lµm cho träng
l−îng c¸c bao g¹o cã xu h−íng gi¶m, ng−êi ta c©n thö
25 bao vµ thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:

X (kg) Sè bao

48, 0− 49, 0 2

48, 5− 49, 0 5

49, 0− 49, 5 10

49, 5− 50, 0 6

50, 0− 50, 5 2

Víi møc ý nghÜa α = 0, 01, h·y kÕt luËn vÒ nghi ngê nãi
trªn.
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VÝ dô 3: Träng l−îng c¸c bao g¹o lµ §LNN X tu©n theo
qui luËt ph©n phèi chuÈn víi EX = 50 kg. Nghi ngê c¸c
m¸y ®ãng bao lµm viÖc kh«ng b×nh th−êng lµm cho träng
l−îng c¸c bao g¹o cã xu h−íng gi¶m, ng−êi ta c©n thö
25 bao vµ thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:

X (kg) Sè bao

48, 0− 49, 0 2

48, 5− 49, 0 5

49, 0− 49, 5 10

49, 5− 50, 0 6

50, 0− 50, 5 2

Víi møc ý nghÜa α = 0, 01, h·y kÕt luËn vÒ nghi ngê nãi
trªn.
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Gi¶i: Gäi m lµ träng l−îng trung b×nh thùc tÕ cña c¸c bao
g¹o (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt

H : m = 50; H : m < 50.
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Gi¶i: Gäi m lµ träng l−îng trung b×nh thùc tÕ cña c¸c bao
g¹o (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt

H : m = 50; H : m < 50.

B−íc 1: LËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n = 25.

WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª T =
(X − 50).

√
25

S′

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.
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Gi¶i: Gäi m lµ träng l−îng trung b×nh thùc tÕ cña c¸c bao
g¹o (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt

H : m = 50; H : m < 50.

B−íc 1: LËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n = 25.

WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª T =
(X − 50).

√
25

S′

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

B−íc 2: X©y dùng miÒn b¸c bá. NÕu H ®óng th× T tu©n
theo qui luËt Student víi n− 1 = 24 bËc tù do

t1−α = t0,99 = 2, 492 =⇒ Wα = W0,01 = (−∞,−2, 5).
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Gi¶i: Gäi m lµ träng l−îng trung b×nh thùc tÕ cña c¸c bao
g¹o (m ch−a biÕt). §Æt gi¶ thuyÕt

H : m = 50; H : m < 50.

B−íc 1: LËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n = 25.

WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª T =
(X − 50).

√
25

S′

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

B−íc 2: X©y dùng miÒn b¸c bá. NÕu H ®óng th× T tu©n
theo qui luËt Student víi n− 1 = 24 bËc tù do

t1−α = t0,99 = 2, 492 =⇒ Wα = W0,01 = (−∞,−2, 5).
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B−íc 3: Tõ mÉu cô thÓ, tÝnh ®−îc:
x = 49, 27; S2 = 0, 25 =⇒ S

′2 = 0, 24.

s′ = 0, 49 =⇒ tqs =
(49, 27− 50)

√
25

0, 49
= −7, 46.
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B−íc 3: Tõ mÉu cô thÓ, tÝnh ®−îc:
x = 49, 27; S2 = 0, 25 =⇒ S

′2 = 0, 24.

s′ = 0, 49 =⇒ tqs =
(49, 27− 50)

√
25

0, 49
= −7, 46.

B−íc 4: Râ rµng tqs ∈ Wα. VËy b¸c bá H: träng l−îng ®·
cã gi¶m.
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B−íc 3: Tõ mÉu cô thÓ, tÝnh ®−îc:
x = 49, 27; S2 = 0, 25 =⇒ S

′2 = 0, 24.

s′ = 0, 49 =⇒ tqs =
(49, 27− 50)

√
25

0, 49
= −7, 46.

B−íc 4: Râ rµng tqs ∈ Wα. VËy b¸c bá H: träng l−îng ®·
cã gi¶m.

3 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ tØ lÖ
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B−íc 3: Tõ mÉu cô thÓ, tÝnh ®−îc:
x = 49, 27; S2 = 0, 25 =⇒ S

′2 = 0, 24.

s′ = 0, 49 =⇒ tqs =
(49, 27− 50)

√
25

0, 49
= −7, 46.

B−íc 4: Râ rµng tqs ∈ Wα. VËy b¸c bá H: träng l−îng ®·
cã gi¶m.

3 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ tØ lÖ

Gi¶ sö tû lÖ c¸c phÇn tö cã tÝnh chÊt A nµo ®ã cña tæng
thÓ lµ p (ch−a biÕt). CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt H : p = po
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(po: h»ng sè) víi c¸c gi¶ thuyÕt ®èi:

H : p 6= po; H : p > po; H : p < po.
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(po: h»ng sè) víi c¸c gi¶ thuyÕt ®èi:

H : p 6= po; H : p > po; H : p < po.

Gäi X lµ sè phÇn tö cã tÝnh chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn
mét phÇn tö tæng thÓ. X lµ §LNN tu©n theo qui luËt ph©n
phèi "kh«ng - mét" víi b¶ng ph©n phèi x¸c suÊt nh− sau:
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(po: h»ng sè) víi c¸c gi¶ thuyÕt ®èi:

H : p 6= po; H : p > po; H : p < po.

Gäi X lµ sè phÇn tö cã tÝnh chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn
mét phÇn tö tæng thÓ. X lµ §LNN tu©n theo qui luËt ph©n
phèi "kh«ng - mét" víi b¶ng ph©n phèi x¸c suÊt nh− sau:
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X 0 1

p 1− p p

DÔ dµng thÊy r»ng EX = p; DX = pq; q = 1− p.
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X 0 1

p 1− p p

DÔ dµng thÊy r»ng EX = p; DX = pq; q = 1− p.

Tõ X lËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n:
WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª:

U =
(X − po)

√
n√

po(1− po)

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.
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X 0 1

p 1− p p

DÔ dµng thÊy r»ng EX = p; DX = pq; q = 1− p.

Tõ X lËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n:
WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª:

U =
(X − po)

√
n√

po(1− po)

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng vµ víi ®iÒu kiÖn n kh¸ lín th× U xÊp xØ
chuÈn t¾c. MiÒn b¸c bá ®−îc x©y dùng tõ H nh− sau:
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X 0 1

p 1− p p

DÔ dµng thÊy r»ng EX = p; DX = pq; q = 1− p.

Tõ X lËp mÉu ngÉu nhiªn kÝch th−íc n:
WX = (X1, X2, · · · , Xn) vµ chän thèng kª:

U =
(X − po)

√
n√

po(1− po)

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng vµ víi ®iÒu kiÖn n kh¸ lín th× U xÊp xØ
chuÈn t¾c. MiÒn b¸c bá ®−îc x©y dùng tõ H nh− sau:
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a) H : p = po; H : p 6= po :

Wα = {u : |u| > u1−α
2
}.
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a) H : p = po; H : p 6= po :

Wα = {u : |u| > u1−α
2
}.

b) H : p = po; H : p > po :

Wα = {u : u > u1−α}.
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Víi mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) tÝnh ®−îc x vµ do ®ã
tÝnh ®−îc

uqs =
(x− po)

√
n√

po(1− po)
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Víi mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) tÝnh ®−îc x vµ do ®ã
tÝnh ®−îc

uqs =
(x− po)

√
n√

po(1− po)

Xem uqs cã thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.
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Víi mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) tÝnh ®−îc x vµ do ®ã
tÝnh ®−îc

uqs =
(x− po)

√
n√

po(1− po)

Xem uqs cã thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

V× x trong mÉu cô thÓ chÝnh lµ tÇn suÊt cña biÕn cè
(X = 1).
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Víi mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) tÝnh ®−îc x vµ do ®ã
tÝnh ®−îc

uqs =
(x− po)

√
n√

po(1− po)

Xem uqs cã thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

V× x trong mÉu cô thÓ chÝnh lµ tÇn suÊt cña biÕn cè
(X = 1).

Do vËy ta cã thÓ ký hiÖu x = f nªn:

uqs =
(f − po)

√
n√

po(1− po)
.
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Víi mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) tÝnh ®−îc x vµ do ®ã
tÝnh ®−îc

uqs =
(x− po)

√
n√

po(1− po)

Xem uqs cã thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

V× x trong mÉu cô thÓ chÝnh lµ tÇn suÊt cña biÕn cè
(X = 1).

Do vËy ta cã thÓ ký hiÖu x = f nªn:

uqs =
(f − po)

√
n√

po(1− po)
.

VÝ dô 4: TØ lÖ phÕ phÈm cña mét nhµ m¸y lµ 10%. Sau khi
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c¶i tiÕn kü thuËt, ®iÒu tra 400 s¶n phÈm th× thÊy cã 32 phÕ
phÈm. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01; h·y kÕt luËn vÒ viÖc c¶i
tiÕn kü thuËt cã lµm gi¶m tû lÖ phÕ phÈm kh«ng ?
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c¶i tiÕn kü thuËt, ®iÒu tra 400 s¶n phÈm th× thÊy cã 32 phÕ
phÈm. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01; h·y kÕt luËn vÒ viÖc c¶i
tiÕn kü thuËt cã lµm gi¶m tû lÖ phÕ phÈm kh«ng ?

Gi¶i: Gäi tû lÖ phÕ phÈm nhµ m¸y sau khi c¶i tiÕn kü
thuËt lµ p. §Æt gi¶ thuyÕt H : p = 0, 1 víi gi¶ thuyÕt ®èi
H : p < 0, 10.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
(f − 0, 1)

√
400√

0, 1(1− 0, 1)
.
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c¶i tiÕn kü thuËt, ®iÒu tra 400 s¶n phÈm th× thÊy cã 32 phÕ
phÈm. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01; h·y kÕt luËn vÒ viÖc c¶i
tiÕn kü thuËt cã lµm gi¶m tû lÖ phÕ phÈm kh«ng ?

Gi¶i: Gäi tû lÖ phÕ phÈm nhµ m¸y sau khi c¶i tiÕn kü
thuËt lµ p. §Æt gi¶ thuyÕt H : p = 0, 1 víi gi¶ thuyÕt ®èi
H : p < 0, 10.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
(f − 0, 1)

√
400√

0, 1(1− 0, 1)
.

Do n = 400 kh¸ lín nªn nÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). MiÒn
b¸c bá víi α = 0, 01 lµ:

Wα = W0,01 = (−∞,−u0,99) = (−∞,−2, 326).



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

c¶i tiÕn kü thuËt, ®iÒu tra 400 s¶n phÈm th× thÊy cã 32 phÕ
phÈm. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01; h·y kÕt luËn vÒ viÖc c¶i
tiÕn kü thuËt cã lµm gi¶m tû lÖ phÕ phÈm kh«ng ?

Gi¶i: Gäi tû lÖ phÕ phÈm nhµ m¸y sau khi c¶i tiÕn kü
thuËt lµ p. §Æt gi¶ thuyÕt H : p = 0, 1 víi gi¶ thuyÕt ®èi
H : p < 0, 10.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
(f − 0, 1)

√
400√

0, 1(1− 0, 1)
.

Do n = 400 kh¸ lín nªn nÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). MiÒn
b¸c bá víi α = 0, 01 lµ:

Wα = W0,01 = (−∞,−u0,99) = (−∞,−2, 326).
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Tõ mÉu cô thÓ ta cã: f =
32
400

= 0, 08

do ®ã uqs =
(0, 08− 0, 1)

√
400√

0, 1.0, 9
= −4

3
.
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Tõ mÉu cô thÓ ta cã: f =
32
400

= 0, 08

do ®ã uqs =
(0, 08− 0, 1)

√
400√

0, 1.0, 9
= −4

3
.

VËy uqs /∈ Wα nªn ch−a cã c¬ së ®Ó b¸c bá H. NghÜa lµ
tuy cã c¶i tiÕn kü thuËt nh−ng ch−a cã t¸c dông lµm
gi¶m tû lÖ phÕ phÈm cña nhµ m¸y.
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Tõ mÉu cô thÓ ta cã: f =
32
400

= 0, 08

do ®ã uqs =
(0, 08− 0, 1)

√
400√

0, 1.0, 9
= −4

3
.

VËy uqs /∈ Wα nªn ch−a cã c¬ së ®Ó b¸c bá H. NghÜa lµ
tuy cã c¶i tiÕn kü thuËt nh−ng ch−a cã t¸c dông lµm
gi¶m tû lÖ phÕ phÈm cña nhµ m¸y.

4 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ sù b»ng nhau
cña kú väng hai §LNN
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.

Tõ X, Y lËp c¸c mÉu ngÉu nhiªn
WX = (X1, X2, · · · , Xn); WY = (Y1, Y2, · · · , Ym).
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.

Tõ X, Y lËp c¸c mÉu ngÉu nhiªn
WX = (X1, X2, · · · , Xn); WY = (Y1, Y2, · · · , Ym).

a) §· biÕt DX, DY : Chän thèng kª U =
X − Y√
DX
n + DY

m

lµm

tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.

Tõ X, Y lËp c¸c mÉu ngÉu nhiªn
WX = (X1, X2, · · · , Xn); WY = (Y1, Y2, · · · , Ym).

a) §· biÕt DX, DY : Chän thèng kª U =
X − Y√
DX
n + DY

m

lµm

tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). Do vËy miÒn b¸c bá nh− §2
®· xÐt.
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.

Tõ X, Y lËp c¸c mÉu ngÉu nhiªn
WX = (X1, X2, · · · , Xn); WY = (Y1, Y2, · · · , Ym).

a) §· biÕt DX, DY : Chän thèng kª U =
X − Y√
DX
n + DY

m

lµm

tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). Do vËy miÒn b¸c bá nh− §2
®· xÐt.

LËp hai mÉu cô thÓ tõ X vµ Y :

wX = (x1, x2, · · · , xn); wY = (y1, y2, · · · , ym).
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H : EX = EY víi c¸c d¹ng gi¶ thuyÕt ®èi ®· biÕt.

Tõ X, Y lËp c¸c mÉu ngÉu nhiªn
WX = (X1, X2, · · · , Xn); WY = (Y1, Y2, · · · , Ym).

a) §· biÕt DX, DY : Chän thèng kª U =
X − Y√
DX
n + DY

m

lµm

tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× U ∼ N(0, 1). Do vËy miÒn b¸c bá nh− §2
®· xÐt.

LËp hai mÉu cô thÓ tõ X vµ Y :

wX = (x1, x2, · · · , xn); wY = (y1, y2, · · · , ym).
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Ta tÝnh ®−îc:

uqs =
x− y√
σ2

x
n + σ2

y

m

.

XÐt uqs thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.
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Ta tÝnh ®−îc:

uqs =
x− y√
σ2

x
n + σ2

y

m

.

XÐt uqs thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

VÝ dô 5: Träng l−îng s¶n phÈm do hai m¸y s¶n xuÊt ra
®Òu lµ c¸c §LNN tu©n theo qui luËt ph©n phèi chuÈn vµ
cã cïng ®é lÖch tiªu chuÈn lµ σ = 1. Víi møc ý nghÜa
α = 0, 05 cã thÓ xem träng l−îng trung b×nh cña s¶n
phÈm do hai m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng? NÕu
c©n 25 s¶n phÈm cña m¸y I ta thÊy träng l−îng cña
chóng lµ 1250kg vµ c©n 20 s¶n phÈm cña m¸y II träng
l−îng cña chóng lµ 1012kg.
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Ta tÝnh ®−îc:

uqs =
x− y√
σ2

x
n + σ2

y

m

.

XÐt uqs thuéc Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

VÝ dô 5: Träng l−îng s¶n phÈm do hai m¸y s¶n xuÊt ra
®Òu lµ c¸c §LNN tu©n theo qui luËt ph©n phèi chuÈn vµ
cã cïng ®é lÖch tiªu chuÈn lµ σ = 1. Víi møc ý nghÜa
α = 0, 05 cã thÓ xem träng l−îng trung b×nh cña s¶n
phÈm do hai m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng? NÕu
c©n 25 s¶n phÈm cña m¸y I ta thÊy träng l−îng cña
chóng lµ 1250kg vµ c©n 20 s¶n phÈm cña m¸y II träng
l−îng cña chóng lµ 1012kg.
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Gi¶i: Gäi träng l−îng s¶n phÈm s¶n xuÊt ra ë m¸y I lµ X

vµ m¸y II lµ Y . Theo gi¶ thuyÕt ta cã X, Y tu©n theo qui
luËt chuÈn víi DX = DY = 1.

Gi¶ thiÕt H : EX = EY ; H : EX 6= EY.
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Gi¶i: Gäi träng l−îng s¶n phÈm s¶n xuÊt ra ë m¸y I lµ X

vµ m¸y II lµ Y . Theo gi¶ thuyÕt ta cã X, Y tu©n theo qui
luËt chuÈn víi DX = DY = 1.

Gi¶ thiÕt H : EX = EY ; H : EX 6= EY.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
X − Y√
DX
n + DY

m

.

Wα = W0,01 = {u : |u| > 1, 96}.
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Gi¶i: Gäi träng l−îng s¶n phÈm s¶n xuÊt ra ë m¸y I lµ X

vµ m¸y II lµ Y . Theo gi¶ thuyÕt ta cã X, Y tu©n theo qui
luËt chuÈn víi DX = DY = 1.

Gi¶ thiÕt H : EX = EY ; H : EX 6= EY.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
X − Y√
DX
n + DY

m

.

Wα = W0,01 = {u : |u| > 1, 96}.

Theo ®iÒu kiÖn bµi to¸n:

x = 1250 : 25 = 50; y =
1012
20

= 50, 6.
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Gi¶i: Gäi träng l−îng s¶n phÈm s¶n xuÊt ra ë m¸y I lµ X

vµ m¸y II lµ Y . Theo gi¶ thuyÕt ta cã X, Y tu©n theo qui
luËt chuÈn víi DX = DY = 1.

Gi¶ thiÕt H : EX = EY ; H : EX 6= EY.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
X − Y√
DX
n + DY

m

.

Wα = W0,01 = {u : |u| > 1, 96}.

Theo ®iÒu kiÖn bµi to¸n:

x = 1250 : 25 = 50; y =
1012
20

= 50, 6.

VËy uqs =
50− 50, 6√

1
25 + 1

26

= −2.
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Gi¶i: Gäi träng l−îng s¶n phÈm s¶n xuÊt ra ë m¸y I lµ X

vµ m¸y II lµ Y . Theo gi¶ thuyÕt ta cã X, Y tu©n theo qui
luËt chuÈn víi DX = DY = 1.

Gi¶ thiÕt H : EX = EY ; H : EX 6= EY.

Tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh: U =
X − Y√
DX
n + DY

m

.

Wα = W0,01 = {u : |u| > 1, 96}.

Theo ®iÒu kiÖn bµi to¸n:

x = 1250 : 25 = 50; y =
1012
20

= 50, 6.

VËy uqs =
50− 50, 6√

1
25 + 1

26

= −2.
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Nh− vËy uqs ∈ Wα nªn b¸c bá H, tøc lµ träng l−îng trung
b×nh cña hai m¸y cã kh¸c nhau.
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Nh− vËy uqs ∈ Wα nªn b¸c bá H, tøc lµ träng l−îng trung
b×nh cña hai m¸y cã kh¸c nhau.

b) Ch−a biÕt DX vµ DY :
NÕu kÝch th−íc c¸c mÉu WX vµ WY kh¸ lín
(n ≥ 30,m ≥ 30) ta chän thèng kª:

X − Y√
S′2

x
n + S′2

y

m

∼ N(0, 1).
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Nh− vËy uqs ∈ Wα nªn b¸c bá H, tøc lµ träng l−îng trung
b×nh cña hai m¸y cã kh¸c nhau.

b) Ch−a biÕt DX vµ DY :
NÕu kÝch th−íc c¸c mÉu WX vµ WY kh¸ lín
(n ≥ 30,m ≥ 30) ta chän thèng kª:

X − Y√
S′2

x
n + S′2

y

m

∼ N(0, 1).

®iÒu nµy ®óng c¶ tr−êng hîp X vµ Y cã qui luËt ph©n
phèi bÊt kú.
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Nh− vËy uqs ∈ Wα nªn b¸c bá H, tøc lµ träng l−îng trung
b×nh cña hai m¸y cã kh¸c nhau.

b) Ch−a biÕt DX vµ DY :
NÕu kÝch th−íc c¸c mÉu WX vµ WY kh¸ lín
(n ≥ 30,m ≥ 30) ta chän thèng kª:

X − Y√
S′2

x
n + S′2

y

m

∼ N(0, 1).

®iÒu nµy ®óng c¶ tr−êng hîp X vµ Y cã qui luËt ph©n
phèi bÊt kú.

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gièng nh− tr−êng hîp trªn ®·
xÐt.
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Nh− vËy uqs ∈ Wα nªn b¸c bá H, tøc lµ träng l−îng trung
b×nh cña hai m¸y cã kh¸c nhau.

b) Ch−a biÕt DX vµ DY :
NÕu kÝch th−íc c¸c mÉu WX vµ WY kh¸ lín
(n ≥ 30,m ≥ 30) ta chän thèng kª:

X − Y√
S′2

x
n + S′2

y

m

∼ N(0, 1).

®iÒu nµy ®óng c¶ tr−êng hîp X vµ Y cã qui luËt ph©n
phèi bÊt kú.

Ph−¬ng ph¸p kiÓm ®Þnh gièng nh− tr−êng hîp trªn ®·
xÐt.
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Qua hai mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) vµ
wY = (y1, y2, · · · , ym) ta tÝnh ®−îc c¸c ®Æc tr−ng mÉu
x, s

′2
y , y, sy

′2 do ®ã ta tÝnh ®−îc:
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Qua hai mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) vµ
wY = (y1, y2, · · · , ym) ta tÝnh ®−îc c¸c ®Æc tr−ng mÉu
x, s

′2
y , y, sy

′2 do ®ã ta tÝnh ®−îc:

XÐt uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.
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Qua hai mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) vµ
wY = (y1, y2, · · · , ym) ta tÝnh ®−îc c¸c ®Æc tr−ng mÉu
x, s

′2
y , y, sy

′2 do ®ã ta tÝnh ®−îc:

XÐt uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

VÝ dô 6: Ng−êi ta c©n trÎ s¬ sinh ë hai khu vùc thµnh thÞ
vµ n«ng th«n, thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:
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Qua hai mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) vµ
wY = (y1, y2, · · · , ym) ta tÝnh ®−îc c¸c ®Æc tr−ng mÉu
x, s

′2
y , y, sy

′2 do ®ã ta tÝnh ®−îc:

XÐt uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

VÝ dô 6: Ng−êi ta c©n trÎ s¬ sinh ë hai khu vùc thµnh thÞ
vµ n«ng th«n, thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:

K.vùc sè trÎ T.l−îng t.b×nh S′2

N«ng th«n n = 2500 x = 3, 0 s
′2
x = 200

Thµnh thÞ m = 500 y = 3, 1 s
′2
y = 5
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Qua hai mÉu cô thÓ wX = (x1, x2, · · · , xn) vµ
wY = (y1, y2, · · · , ym) ta tÝnh ®−îc c¸c ®Æc tr−ng mÉu
x, s

′2
y , y, sy

′2 do ®ã ta tÝnh ®−îc:

XÐt uqs ∈ Wα hay kh«ng ®Ó kÕt luËn.

VÝ dô 6: Ng−êi ta c©n trÎ s¬ sinh ë hai khu vùc thµnh thÞ
vµ n«ng th«n, thu ®−îc kÕt qu¶ nh− sau:

K.vùc sè trÎ T.l−îng t.b×nh S′2

N«ng th«n n = 2500 x = 3, 0 s
′2
x = 200

Thµnh thÞ m = 500 y = 3, 1 s
′2
y = 5

Víi møc ý nghÜa α = 0, 01 cã thÓ coi träng l−îng trung
b×nh ë hai khu vùc b»ng nhau ®−îc hay kh«ng?
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thµnh thÞ lµ Y . CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt:
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thµnh thÞ lµ Y . CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt:

H : EX = EY ; H : EX 6= EY.
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thµnh thÞ lµ Y . CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt:

H : EX = EY ; H : EX 6= EY.

Tuy qui luËt ph©n phèi cña X vµ Y ch−a biÕt, nh−ng do
kÝch th−íc mÉu n = 2500;m = 500 kh¸ lín nªn thèng kª:

U =
X − Y√
S′2

x
n + S′2

y

m

∼ N(0, 1).

Wα = {u : |u| > u1−α
2
} = {u : |u| > 2, 58}.
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uqs =
x− y√
s′2
x
n + s′2

y

m

=
3, 0− 3, 1√

200
2500 + 5

500

= −1
3
.



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

uqs =
x− y√
s′2
x
n + s′2

y

m

=
3, 0− 3, 1√

200
2500 + 5

500

= −1
3
.

Nh− vËy uqs /∈ Wα: kh«ng cã c¬ së ®Ó b¸c bá H. ta cã
thÓ cho r»ng träng l−îng trung b×nh ë thµnh thÞ vµ n«ng
th«n nh− nhau.
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uqs =
x− y√
s′2
x
n + s′2

y

m

=
3, 0− 3, 1√

200
2500 + 5

500

= −1
3
.

Nh− vËy uqs /∈ Wα: kh«ng cã c¬ së ®Ó b¸c bá H. ta cã
thÓ cho r»ng träng l−îng trung b×nh ë thµnh thÞ vµ n«ng
th«n nh− nhau.

5 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ sù b»ng nhau
cña hai tØ lÖ
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®Þnh gi¶ thuyÕt: H : p1 = p2 = po (po ®· biÕt).
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®Þnh gi¶ thuyÕt: H : p1 = p2 = po (po ®· biÕt).

Víi c¸c d¹ng ®èi thuyÕt:
H : p1 6= p1; H : p1 > p2; H : p1 < p2.
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®Þnh gi¶ thuyÕt: H : p1 = p2 = po (po ®· biÕt).

Víi c¸c d¹ng ®èi thuyÕt:
H : p1 6= p1; H : p1 > p2; H : p1 < p2.

Chän thèng kª: U =
fn1 − fm2√

po(1− po)( 1
n + 1

m)
lµm tiªu chuÈn

kiÓm ®Þnh.
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®Þnh gi¶ thuyÕt: H : p1 = p2 = po (po ®· biÕt).

Víi c¸c d¹ng ®èi thuyÕt:
H : p1 6= p1; H : p1 > p2; H : p1 < p2.

Chän thèng kª: U =
fn1 − fm2√

po(1− po)( 1
n + 1

m)
lµm tiªu chuÈn

kiÓm ®Þnh.

Trong ®ã:

fn1 lµ tû lÖ phÇn tö cã dÊu hiÖu A cña mÉu ngÉu nhiªn
kÝch th−íc n ®−îc x©y dùng tõ X ( X lµ sè phÇn tö cã
tÝnh chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ
thø nhÊt) X lµ §LNN ph©n phèi theo qui luËt 0− 1.
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®Þnh gi¶ thuyÕt: H : p1 = p2 = po (po ®· biÕt).

Víi c¸c d¹ng ®èi thuyÕt:
H : p1 6= p1; H : p1 > p2; H : p1 < p2.

Chän thèng kª: U =
fn1 − fm2√

po(1− po)( 1
n + 1

m)
lµm tiªu chuÈn

kiÓm ®Þnh.

Trong ®ã:

fn1 lµ tû lÖ phÇn tö cã dÊu hiÖu A cña mÉu ngÉu nhiªn
kÝch th−íc n ®−îc x©y dùng tõ X ( X lµ sè phÇn tö cã
tÝnh chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ
thø nhÊt) X lµ §LNN ph©n phèi theo qui luËt 0− 1.

fm2 lµ tû lÖ phÇn tö cã tÝnh chÊt A cña mÉu ngÉu nhiªn
kÝch th−íc m ®−îc x©y dùng lµ Y (Y lµ sè phÇn tö cã tÝnh
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chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ thø
hai).
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chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ thø
hai).

Víi kÝch th−íc mÉu lín vµ gi¶ thuyÕt H ®óng th×
U ∼ N(0, 1).
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chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ thø
hai).

Víi kÝch th−íc mÉu lín vµ gi¶ thuyÕt H ®óng th×
U ∼ N(0, 1).

NÕu ch−a biÕt po th× ta thay po b»ng −íc l−îng hîp lý cùc
®¹i cña nã lµ:

p∗ =
nfn1 + mfm2

m + n
.
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chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ thø
hai).

Víi kÝch th−íc mÉu lín vµ gi¶ thuyÕt H ®óng th×
U ∼ N(0, 1).

NÕu ch−a biÕt po th× ta thay po b»ng −íc l−îng hîp lý cùc
®¹i cña nã lµ:

p∗ =
nfn1 + mfm2

m + n
.

Khi ®ã ta chän thèng kª:

U =
fn1 − fm2√

p∗(1− p∗)( 1
n + 1

m)

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.
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chÊt A khi lÊy ngÉu nhiªn mét phÇn tö tõ tæng thÓ thø
hai).

Víi kÝch th−íc mÉu lín vµ gi¶ thuyÕt H ®óng th×
U ∼ N(0, 1).

NÕu ch−a biÕt po th× ta thay po b»ng −íc l−îng hîp lý cùc
®¹i cña nã lµ:

p∗ =
nfn1 + mfm2

m + n
.

Khi ®ã ta chän thèng kª:

U =
fn1 − fm2√

p∗(1− p∗)( 1
n + 1

m)

lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.
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VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu
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VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu

Nhµ m¸y Sè s¶n phÈm Sè phÕ phÈm

A n = 1000 n1 = 20

B m = 900 m2 = 30
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VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu

Nhµ m¸y Sè s¶n phÈm Sè phÕ phÈm

A n = 1000 n1 = 20

B m = 900 m2 = 30

Víi møc ý nghi· α = 0, 05 cã thÓ coi tû lÖ phÕ phÈm do
hai nhµ m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng ?



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu

Nhµ m¸y Sè s¶n phÈm Sè phÕ phÈm

A n = 1000 n1 = 20

B m = 900 m2 = 30

Víi møc ý nghi· α = 0, 05 cã thÓ coi tû lÖ phÕ phÈm do
hai nhµ m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng ?

Gi¶i: Gäi p1 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y A.

p2 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y B.
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VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu

Nhµ m¸y Sè s¶n phÈm Sè phÕ phÈm

A n = 1000 n1 = 20

B m = 900 m2 = 30

Víi møc ý nghi· α = 0, 05 cã thÓ coi tû lÖ phÕ phÈm do
hai nhµ m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng ?

Gi¶i: Gäi p1 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y A.

p2 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y B.

CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt H : p1 = p2 víi H : p1 6= p2.
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VÝ dô 7: KiÓm tra nh÷ng s¶n phÈm ®−îc chän ngÉu nhiªn
ë hai nhµ m¸y cïng s¶n xuÊt mét lo¹i hµng, ta cã sè liÖu

Nhµ m¸y Sè s¶n phÈm Sè phÕ phÈm

A n = 1000 n1 = 20

B m = 900 m2 = 30

Víi møc ý nghi· α = 0, 05 cã thÓ coi tû lÖ phÕ phÈm do
hai nhµ m¸y s¶n xuÊt ra lµ nh− nhau kh«ng ?

Gi¶i: Gäi p1 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y A.

p2 lµ tû lÖ phÕ phÈm ë nhµ m¸y B.

CÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt H : p1 = p2 víi H : p1 6= p2.

Tõ sè liÖu ®· cho ta tÝnh ®−îc
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f1 = 20 : 1000 = 0, 02; f2 =
30
900

= 0, 033.
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f1 = 20 : 1000 = 0, 02; f2 =
30
900

= 0, 033.

p∗ =
20 + 30

1000 + 900
=

1
38

=⇒ 1− p∗ =
37
38

.
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f1 = 20 : 1000 = 0, 02; f2 =
30
900

= 0, 033.

p∗ =
20 + 30

1000 + 900
=

1
38

=⇒ 1− p∗ =
37
38

.

uqs =
0, 02− 0, 033√
1
38 .3738( 1

1000 + 1
900)

= −1, 81.
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f1 = 20 : 1000 = 0, 02; f2 =
30
900

= 0, 033.

p∗ =
20 + 30

1000 + 900
=

1
38

=⇒ 1− p∗ =
37
38

.

uqs =
0, 02− 0, 033√
1
38 .3738( 1

1000 + 1
900)

= −1, 81.

Víi α = 0, 05 vµ víi H nh− trªn th×

Wα = {u : |u| > u1−α
2
} = {u : |u| > 1, 96}.
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f1 = 20 : 1000 = 0, 02; f2 =
30
900

= 0, 033.

p∗ =
20 + 30

1000 + 900
=

1
38

=⇒ 1− p∗ =
37
38

.

uqs =
0, 02− 0, 033√
1
38 .3738( 1

1000 + 1
900)

= −1, 81.

Víi α = 0, 05 vµ víi H nh− trªn th×

Wα = {u : |u| > u1−α
2
} = {u : |u| > 1, 96}.
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VËy uqs ∈ Wα nªn ta chÊp nhËn gi¶ thuyÕt H tøc cã thÓ
coi tû lÖ phÕ phÈm cña hai nhµ m¸y lµ nh− nhau.
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VËy uqs ∈ Wα nªn ta chÊp nhËn gi¶ thuyÕt H tøc cã thÓ
coi tû lÖ phÕ phÈm cña hai nhµ m¸y lµ nh− nhau.

6 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ ph−¬ng sai
cña §LNN chuÈn
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VËy uqs ∈ Wα nªn ta chÊp nhËn gi¶ thuyÕt H tøc cã thÓ
coi tû lÖ phÕ phÈm cña hai nhµ m¸y lµ nh− nhau.

6 KiÓm ®Þnh gi¶ thiÕt vÒ ph−¬ng sai
cña §LNN chuÈn

Gi¶ sö §LNN X tu©n theo qui luËt ph©n phèi chuÈn,
ch−a biÕt ph−¬ng sai DX, nh−ng cã c¬ së ®Ó nªu gi¶
thuyÕt H : DX = σ2

o (σo lµ h»ng sè ®· biÕt).
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LËp mÉu ngÉu nhiªn WX = (X1, X2, · · · , Xn). Chän thèng
kª



Phan
V¨n
Danh

Khoa To¸n,
§HSP HuÕ

Start
Next
Back
End

LËp mÉu ngÉu nhiªn WX = (X1, X2, · · · , Xn). Chän thèng
kª

χ2 =
(n1)S

′2

σ2
lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× χ2 ph©n phèi theo qui luËt "chi b×nh
ph−¬ng" víi (n− 1) bËc tù do. Víi møc ý nghÜa α, miÒn
b¸c bá gi¶ thiÕt H phô thuéc vµo d¹ng cña H.
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LËp mÉu ngÉu nhiªn WX = (X1, X2, · · · , Xn). Chän thèng
kª

χ2 =
(n1)S

′2

σ2
lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× χ2 ph©n phèi theo qui luËt "chi b×nh
ph−¬ng" víi (n− 1) bËc tù do. Víi møc ý nghÜa α, miÒn
b¸c bá gi¶ thiÕt H phô thuéc vµo d¹ng cña H.

a) H : DX = σ2
o ; H : DX 6= σ2

o .

Wα = {χ2 : χ2 < χ2
α
2
hoÆc χ2 > χ2

1−α
2
}.
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LËp mÉu ngÉu nhiªn WX = (X1, X2, · · · , Xn). Chän thèng
kª

χ2 =
(n1)S

′2

σ2
lµm tiªu chuÈn kiÓm ®Þnh.

NÕu H ®óng th× χ2 ph©n phèi theo qui luËt "chi b×nh
ph−¬ng" víi (n− 1) bËc tù do. Víi møc ý nghÜa α, miÒn
b¸c bá gi¶ thiÕt H phô thuéc vµo d¹ng cña H.

a) H : DX = σ2
o ; H : DX 6= σ2

o .

Wα = {χ2 : χ2 < χ2
α
2
hoÆc χ2 > χ2

1−α
2
}.

b) H : DX = σ2
o ; H : DX > σ2

o .
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Wα = {χ2 : χ2 > χ2
1−α}.
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Wα = {χ2 : χ2 > χ2
1−α}.

c) H : DX = σ2
o ; H : DX < σ2

o .

Wα = {χ2 : χ2 < α2}.
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Wα = {χ2 : χ2 > χ2
1−α}.

c) H : DX = σ2
o ; H : DX < σ2

o .

Wα = {χ2 : χ2 < α2}.

VÝ dô 8: NÕu m¸y mãc ho¹t ®éng b×nh th−êng th× träng
l−îng s¶n phÈm lµ §LNN X ph©n phèi theo qui luËt
chuÈn víi DX = 12. Nghi ngê m¸y ho¹t ®éng kh«ng b×nh
th−êng, ng−êi ta cÇn thö n = 13 s¶n phÈm vµ tÝnh ®−îc
s

′2 = 14, 6. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01. H·y kÕt luËn vÒ
nghi ngê nãi trªn.
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Wα = {χ2 : χ2 > χ2
1−α}.

c) H : DX = σ2
o ; H : DX < σ2

o .

Wα = {χ2 : χ2 < α2}.

VÝ dô 8: NÕu m¸y mãc ho¹t ®éng b×nh th−êng th× träng
l−îng s¶n phÈm lµ §LNN X ph©n phèi theo qui luËt
chuÈn víi DX = 12. Nghi ngê m¸y ho¹t ®éng kh«ng b×nh
th−êng, ng−êi ta cÇn thö n = 13 s¶n phÈm vµ tÝnh ®−îc
s

′2 = 14, 6. Víi møc ý nghÜa α = 0, 01. H·y kÕt luËn vÒ
nghi ngê nãi trªn.

Gi¶i: §Ó gi¶i bµi to¸n trªn, ta cÇn kiÓm ®Þnh gi¶ thuyÕt
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H : DX = 12; H : DX > 12.
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H : DX = 12; H : DX > 12.

Víi α = 0, 02; n = 13; ta b¶ng ph©n vÞ "chi b×nh ph−¬ng" ta
cã:

χ2
1−α = χ2

0,99 = 26, 1.

Wα = (26, 2;+∞).
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χqs
2 /∈ Wα. VËy ch−a cã c¬ së ®Ó b¸c bá H, hay ®iÒu nghi

ngê trªn lµ kh«ng ®óng. M¸y vÉn lµm viÖc b×nh th−êng.
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